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une fonction F est une primitive de f sur | lorsque, pour tout xde |, on a F’(x) = f(x).
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Exercice 1: Deérivee de x™

PRIMITIVE FCT_REFERENCESI

Exercice 1: Dérivée de x™

1) La dérivée de la fonction f;

2) La dérivée de la fonction fo

3) La dérivée de la fonction f3

4) La dérivée de la fonction fy4
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Exercice 2: Primitive de x"

Exercice 2: Primitive de x™

1 :
1) Une primitive de la fonction g; :  + E:I:4 estGy:x — [ i e s ] I« +k ou k est un reel.
_— . 5 \ ,
2) Une primitive de la fonction gg : x |—>?:1: estgo:x— [ AT xN? ] I« +k ou k est un reel.
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1) Soit la fonction f: x +— —:.': . La derivee de { est: ‘ 7/5*x"4 ‘ =
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2) Soit la fonction f: z —a: . Une prlmmve de fest:| 593 |l
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On notera e par "exp(x)", /T par "sqrt(x)" ou "rac(x)" et 2 par "x"2".

1) Les primitives de la fonction f définie par f(x) =
F(x)=| | Sot+k

e 9T+ gont de la forme
11

55
2) Les primitives de la fonction f définie par f(x) = ?:ﬂef’"‘g t sont de 1a forme

F(x)= | | Sol+k
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On notera e par "exp(x)", /Z par "sqrt(x)" ou "rac(x)" et z2 par "x"2".
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1) Les primitives de la fonction f définie par f(x) = TE
F(x)=|

5T+4 sont de la forme

| Sol +k
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2) Les primitives de la fonction f définie par f(x) = ?xehz 4 sont de la forme

F(x)=|

| Sol +k
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1) Les primitives de la fonction f définie par f(x) = ——e ¥*4 sont de la forme

11

F(x)=| | ot +k

/ 1+ ex p
2) Les primitives de la fonction f définie par f(x) = %me"“"2 4 sont de la forme

F(x)| |SOl—k
+4
® ﬂ«w_ R Q
2

Sfl +'1) ovec u(m):szZJ- b

(’/

Salsy dnc ui'(a) = A0

—

< . > S J1

l /;O'2 Sae + 4 -:{—\/ < > —
SQ+I., 4
ae } - @mfi

X —
40 2



d ’ -~ A0
IR L LN L L

MG % C>p (S%ZH:)




PRIMITIVES EXP1
PRIMITIVES EXPla

On notera e® par "exp(x)", +/T par "sqrt(x)" ou "rac(x)" et 2 par "x"2".
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1) Les primitives de la fonction f définie par f(x) = ——e

11
F(x)=| | SoL+k

2T+ aont de 1a forme
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2) Les primitives de la fonction f definte par f(x) = ?IE

F(x)= | | SoL+k
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Exercice 5: primitive de "
o\ ) M- /
Couns - </U ) - <A « U ((Z.M) = ML

Q’fvw()«pa: [ 3%+_ ] [M t& - /V\’OUIXU

Aee u(o) = me% J m =

m 1

m -1

/umc):

[(m*i&)“b @ O (@




@ Soit f la fonction définie par f : $+—>9(1x—z)5
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Exercice 6: racine
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Ensemble des primitives et conditions Initiales
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Exercice

25

La primitive de la fonction f(z) = Tz“ qui vérifie f(2) = r est F(x)=| Sot
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La primitive de la fonction f(z) = ?;1:3 qui vérifie f(2) = ¥ est F(x)=|

|Sm
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La primitive de la fonction f(z) = Tz“ qui vérifie f(2) = B est F(x)=|

| Sol
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La primitive de la fonction f(z) = 72: qui vérifie ﬁQ) s B est F(x)=

' Sol
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Equation algebrique
2x+1=0 Déterminer le réel x

Equation fonctionnelle

3f=5-f Déterminer la fonction f

Equation differentielle

f'"+1=58 Déterminer la fonction f



Equation fonctionnelle

3f=5-f Déterminer la fonction f

Equation differentielle

f'+1=5§ Déterminer la fonction f
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Equation differentielle

f '+ f = 5 Déterminer la fonction f
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Solution:
La dérivée du produit de deux fonctions u et v est (uv) = v'v + uv'. /
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De plus, d’apres le cours, (e¢¥) = w'e™. [ Yy
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Cmnnm La, fonction exponentielle est strictement positive, le signe de f’ ne

dépend que du signe de la fonction affine g(x) = — 25z + 25. - 25 >
g(z) >0 —262+25>0& < 1. RcL
On en déduit le tableau de variation suivant:
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OTHEEY  Primitives de fonctions composées

Les théorémes opératoires sur le calcul de dérivées permettent d'établir le tableau suivant sur les
primitives. On considére que u désigne une fonction dérivable sur un intervalle 1.

Forme de la fonction Primitive a une constante prés Conditions
2u'u u?
- In|ul u(x) # 0 pour tout x de 1.
uel e




Equation différentielle

* Une équation différentielle est une egalité liant une fonction inconnue y de la variable x, ses dérivées
successives )’, 1”,.... et éventuellement d'autres fonctions (constantes, f...).

* On appelle solution d'une équation différentielle toute fonction dérivable vérifiant I'égalite.
Résoudre une équation différentielle, c'est trouver toutes les fonctions solutions vérifiant I'agalite.



Ensemble des solutions d’une équation y = ay, solution avec condition Initiale

Les équations difféerentielles de la forme y* = ay ol a est un réel non nul ont pour solutions les fonctions

x> Ka™ avec K réel.
Pour tous x; et ), deux reels donnés, il existe une unique fonction fsolution prenant en x;; la valeur y,,

c'est-a-dire telle que flx,) = y,.



