CHAPITRE 3

LIMITES DE FONCTIONS
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Approche intuitive par représentation graphique
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Trouve une distance d > 0 telle que, pour tout x vérifiant o < |[x + 2| £ d, on ait f(x) < -9.



Trouve une distance d > 0 telle que, pour tout x vérifiant o < |[x + 2| < d, on ait f(x) < -0.
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Trouve une distance d > 0 telle que, pour tout x vérifiant o < |[x + 2| < d, on ait f(x) < -0.
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o Limite d'une fonction en l'infini

Soit fune fonction définie sur un intervalle de la forme [b ; 4]
(b pouvant ne pas étre compris et pouvant étre —x),

LEIINGNY Limite infinie
On dit que f(x) tend vers +o quand x tend vers +® et on note [im f(x)=+o

X+
lorsque tout intervalle de la forme ]A ; +oo[ contient f(x) pour x assez grand.

Cest-a-dire que pour tout réel A il existe un réel m tel que si x> m alors f(x) > A.
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On dit que f(x) tend versfquamli:rtend v?rs +weton note lim f(x)=¢,
x—>toe

lorsque tout i%vgrtfcn ntenant ; contient f{x) pour x assez grand.
C'est-a-dire que pour tout intervalle ouuerg contenant g, il existe un réelm

telquesix>malorsfix) € I.
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o Limite d’une fonction en une valeur réelle
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On dit que f{x) tend vers 4+ quand x tend vers a et on note lim f(x) =+, lorsque tout intervalle de la

x—a
forme ]A ; +oo[ contient f(x) pour x suffisamment proche de a dans 9. C'est-a-dire que pour tout réel A

il existe un intervalle ouvert | contenanta tel que six € % N 1 alors fix) > A.
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Limite finie ou infinie a gauche ou a droite

¢ On dit que fadmet une limite a gauche de a et on note lim f(x) lorsque fadmet une limite

quand xtend vers g avec x < a. T
¢ On dit que fadmet une limite a droite de a et on note lim f(x) lorsque fadmet une limite
quand x tend vers a avec x > a. i
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ANl Limite finie

Une fonction fadmet une limite € quand x tend vers un réel a lorsque
f(x) est aussi proche de € que voulu, pourvu que x soit suffisamment
proche de a.
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Asymptote verticale

Si la limite a gauche ou/et a droite de f(x) quand x tend vers a est infinie alors on dit que la droite
d'équation x = a est une asymptote verticale a la courbe représentative de la fonction f.
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o Limite des fonctions de reference

Limite des fonctions de référence
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o Opérations sur les limites
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Soit f et g deux fonctions, on note o une valeur réelle a ou a* ou g™ ou —> ou +e,

Limites d’'une somme et d'un produit
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Limite d’un quotient
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On retiendra les quatre formes indéterminées:
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Exercice 1

Exercice 2

Compléter le plus rapidement possible les limites suivantes, (1'infini +00 ou —oo se Compléter le plus rapidement possible les limites suivantes, (1'infini +00 ou —o0 se

noterons respectivement "+inf" et "-inf":
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Limite des fonctions de référence
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Dans les exercices suivant, d er les limites des opérations propos
On noter f' pour l'infini et FI pour forme indeterminee.
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